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Problema 1. Um inteiro positivo n diz-se invocado se existem n inteiros positivos aq,...,a,, dois
a dois distintos, tais que

1 1

— 44 = =1.

aq Qp

O inteiro positivo 3, por exemplo, é invocado, visto que

Mostre que todo inteiro n > 2 ¢é invocado.
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Problema 2. Seja n um inteiro positivo.

(a) Mostre que

n

> (i) = (n+ 1)1 - 1.

i=1
(b) Mostre que todo inteiro k € {0,1,...,(n+ 1)! — 1} pode ser escrito na forma

n

=1

onde aq,...,a, sao inteiros tais que 0 < a; <i,7=1,...,n.
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Problema 3. Se P e () sao pontos do plano, denotamos por |PQ| o comprimento do segmento PQ.
Seja ABC' um triangulo isésceles de base BC. Se p é o comprimento comum das bissetrizes
internas dos angulos ZABC e ZACB, prove que

2 == —
S[BC| <p < V2[BC|.
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Problema 4. Se X é um conjunto finito, denotamos por |X| a quantidade de elementos de X.
Seja n um inteiro positivo e seja A um conjunto formado por n ntimeros reais positivos. Dado um
subconjunto B de A, denotamos por s(B) a soma dos elementos de B (se B = &, entao s(B) = 0)

e denotamos por F4 o conjunto
Fi={s(B); B C A}.

Determine, em funcao de n, o menor valor possivel e o maior valor possivel para |Fj].
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Problema 5. Considere o conjunto
B ={a*®+3b* a,bc Z}.

. n
Mostre que se n € B e p é um fator primo de n tal que p € B, entao — € B.
p



