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1) Sejam M e N variedades suaves. Q ⊂ N subvariedade e f :M → N aplic.
suave tal que f t Q. Se R é variedade suave e g:R → M é aplic. suave,
então

g t f−1(Q) ⇐⇒ f ◦ g t Q.

2) Um Teorema de Análise afirma que qualquer subconjunto fechado K ⊂ Rn

pode ser escrito como os zeros de alguma função suave Rn → R. Conside-
rando Rn mergulhado em Rn+1, pondo Rn = Rn×{0}, use o teorema citado
para mostrar que todo subconjunto fechado K ⊂ Rn pode ser escrito como
uma interseção M ∩ Rn × {0} em que M ⊂ Rn+1 é uma variedade suave.

3) Mostre que as esferas Sn com n ≥ 2 são simplesmente conexas.

4) Seja M ⊂ Rq (fechado como subconjunto) variedade suave de dimensão
m. Mostre que: se m + 1 < q, então Rq \M é conexo.

5) Seja M ⊂ Rq (fechado como subconjunto) variedade suave de dimensão
m. Mostre que: se m + 2 < q, então Rq \M é simplesmente conexo.
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