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1) Seja M variedade suave, compacta, orientada e m-dimensional. Sejam
X e Y subvariedades de M , compactas, orientadas, transversais (X t Y ) e
tais que dimX + dimY = m. Mostre que I(X, Y ) = (−1)dimX·dimY I(Y,X).
Estenda a fórmula acima para o caso em que X e Y não são, necessariamente,
transversais.

2) Mostre que toda variedade suave, compacta, orientada e de dimensão
ı́mpar tem Caracteŕıstica de Euler nula.

3) Sejam M e N variedades suaves, compacta, orientadas. Mostre que

χ(M ×N) = χ(M) · χ(N).

4) SejaM variedades suave, compacta, orientadas. Mostre que, para qualquer
campo de vetores cońınuo ω:M → TM , tem-se que χ(M) = I(ω,M0), em
que M0 é a seção nula do fibrado tangente TM .

5) Sejam U,U ′ ⊂ Rn abertos, η:U → U ′ difeomorfismo, v e v′ campos de
vetores cont́ınuos sobre U e U ′ respectivamente. Suponha que x0 ∈ U e
y0 = η(x0) ∈ U ′ sejam singularidades isoladas de v e v′ respectivamente.
Além disso, v se relaciona com v′ via a seguinte equação:

v′ = dη ◦ v ◦ η−1.

Mostre que ind(v, x0) = ind(v′, y0).
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